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Tudnivalok a vizsgarol: a vizsga irasban fog torténni. Csak indexet, didkigazolvanyt (vagy
személyit), tiszta papirt, iroszerszamot és enni-innivalot hozhatnak be a terembe. A vizsga
anyaga: ami el6adason elhangzott. Minden témakorhoz kell tudni az el6adason elhangzott
definiciokat, valamint allitasokat, tételeket (stb.), és ezek bizonyitéasat.

(1) Logikai miveletek, jelek. Logikai allitasok Osszekapcsolasa, tagadasa. Indirekt
bizonyitas. Teljes indukcio.

(2) Bernoulli-egyenlGtlenség. Szamtani-mértani-harmonikus kézép kozti egyenlétlensé-
gek. Fibonacci-szamok. Binomialis tétel

(3) Halmazelmeéleti alapfogalmak és miiveletek. Fiiggvény fogalma, injektiv, bijektiv
fiiggvény, inverzfiiggvény. Megszamlalhato(an végtelen) halmazok: Z, Q megszam-
lalhato, [0, 1] nem megszamlalhato. Relaciok, ekvivalenciarelacio.

(4) Valos szamok. Miiveletek és rendezési tulajdonsidgok. Archimédeszi és Cantor-
tulajdonsag, kévetkezmények. Felsd és alsd hatar létezése.

(5) Valos szamsorozatok. Részsorozat. Sorozat konvergencidja, divergencaja. Rendér-
elv. Hatarérték és miveletek. Hatarérték és rendezés.
6) Szamsorozatok végtelen hatarértéke. Végtelen hatarérték és miiveletek.
7) Monoton sorozatok. Bolzano-Weierstrass tétel. Cauchy-féle konvergenciakritérium.
8)
)

9

Sorozatok limes superiorja és limes inferiorja.

(9) Sorozatok szamtani-, mértani-, és harmonikuskdzép-sorozatai. Nevezetes sorozatok
és hatarértékeik.

(10) Porzitiv valés szamok raciondlis és valos kitevGji hatvanyai. A hatvanyozas tulaj-
donsasai.

(11) Végtelen numerikus sorok. Konvergenciakritériumok: majorans (minorans), gyok-,
hanyadoskritérium. Abszolit konvergens sorok. Leibniz-sorok.

(12) Végtelen sorok alkalmazasai. Végtelen tizedestortek. Y >° L =e.

n=0 n!
(13) Fiiggvények hatarértéke. Halmaz torlodasi pontja R-ban. Atviteli elv. Fiiggvény-
hatarérték és miveletek.

(14) Fiiggvények folytonossaga. Atviteli elv. Folytonossag és miiveletek.
(15) Komporziciofiiggvény folytonossaga és hatarértéke.
(16) Nevezetes fiiggvényhatarértékek. f(x)®) alaki hatarérték.
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(17) Jobb és bal oldali hatarérték. Monoton fliggvények hatarértéke. Szakadasi pontok
osztalyozasa.

(18) Intervallumon értelmezett folytonos fiiggvények tulajdonsagai: Darboux tétele, Bol-
zano-tétel. Intervallumon értelmezett folytonos fiiggvény értékkészlete. Weierstrass
tétele. Intervallumon értelmezett folytonos fiiggvény inverze.

(19) Fiiggvény derivaltja. Kiilonbségihanyados-fiiggvény, érints. Fliggvény derivaltja és
miiveletek. Kompoziciofiiggvény derivaltja. Inverzfiiggvény derivaltja.

(20) Elemi fiiggvények és tulajdonsagaik (értelmezési tartomany, értékkészlet, paritas,
monotonitas, hatarértékek, folytonossag, derivalt): hatvany, racionalis tort, expo-
nencidlis, logaritmus, trigonometrikus, hiperbolas fiiggvények, trigonometrikus és
hiperbolas fliggvények inverzei. Fontos Osszefiiggések.

(21) Egyenletes folytonossag. Heine tétele (csak kimondani).



