ANALIZIS 1. VIZSGA

MATEMATIKA BSC, KOZEPSZINT
2010. JANUAR 5.

Neév:

A vizsgén semmilyen segédeszkéz nem hasznalhat6é, mobiltelefonok csak kikapcsolt allapotban
hozhatbéak be. A szabdlyok elleni vétség elégtelen vizsgaval jar. A vizsga 110 perc.

1. Mondja ki a valds szamok algebrai, rendezési tulajdonsigait, valamint az Archimédeszi és
Cantor-axiomat! (14 pont)

2. Definialja a sorozat konvergenciajanak és sorozat végtelen hatarértékének fogalmat! Mondja
ki a sorozatok hatarértéke és a sorozatok kozotti miveletek kapcsolatrol tanult allitasokat!
(14 pont)

3. Mutassa meg, hogy az a,, := (1 + %)n, n € N képlettel megadott sorozat konvergens! Milyen
tétel(eke)t hasznaltunk a bizonyitashoz? Mi lesz (a,,) hatarérteke? (12 pont)

4. Hatarozza meg és vezesse le a lim,_, o 2+ hatarérték ismeretében a kovetkezG fliggvényhatar-
értéket! Pontosan indokoljon, hol milyen tételt hasznél és miért szabad azt a tételt hasznalni!

(8 pont)
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5. Mondja ki és bizonyitsa be a Heine-tételt! (4412 pont)
6. Mondja ki az alabbiakat!
(a) Figgvényhatéarérték és a definicioban hasznalt fogalma(k) (7 pont)
(b) Bolzano-Darboux-tétel (5 pont)
(c) Monoton fiiggvény hatarértékérsl szolo tétel (7 pont)

7. Mondja ki és bizonyitsa be a pozitiv tagi végtelen sorokra vonatkozd Cauchy-féle gyokkrité-
riumot!
(5+12 pont)

A dolgozat 100 pontot ér. 40— 2, 53— 3, 70— 4, 83— 5.



