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1. Hatarozzuk meg D(f)-et az alabbi f fiiggvény esetén! Dontsiik el, hogy f injektiv-e!
Ha igen, adjuk meg f~!-et!

f(x) = 10%10($3 —1)

(6 pont)
2. Igazoljuk az alabbi egyenlGtlenséget tetszleges a, b, c € Rt szamokra!
a b ¢ 1 1 1\° 11 1 1
-+ -4+—-—F+—-—F-+-] 271 (1 + -+ -+ -4+ —
b ¢ a a b ¢ a b ¢ abc
(7 pont)

3. Bizonyitsuk be teljes indukcioval az aldbbi egyenl&tlenséget minden n > 1 ter-
mészetes szamra!

(2n)! < 27" (n!)?

(6 pont)
4. Szamitsuk ki az alabbi sorozatok hatarértékét, melyek n. tagja a,!
(a)
o 3n — n2 . 9n
ap = \| ———=
2.3 —n3
(6 pont)
(b)
(n+1)°+3-5"—n?.3"
ap =
5 —Tn - 3" + 10
(6 pont)
()
ng + 1 n243
ap =
(1)
(6 pont)
(d)
V2n—1
ap = ———
V(n—1)!
(6 pont)
5. Mi lesz a kovetkezd sorozat esetén lim sup a,, és liminf a,,?
33 (=1)"\" [4\"
ni=-+—] |z, € Zr
= (150) - 6)
(7 pont)

Minden megoldast indokoljon! Az indoklashoz el6adéson vagy gyakorlaton bizonyitott allitasra utal-
hat. Sok sikert!



