0. GYAKORLAT - Sziikséges ismeretek rovid attekintése

. Abrazoljuk az aldbbi hozzarendeléssel megadott (minden esetben f-fel jelolt) fiiggvényeket;
vizsgaljuk meg, hogy hol (milyen intervallumokon) névekeddek vagy csokkengek!

. Milyen x értékek esetén értelmesek az aldbbi hozzarendeléssel adott fliggvények, azaz mi az
értelmezési tartomanyuk?

(a) f) =1 (b) f(z) = Vo +2 () f(2) = tg 4z

(d) f(2) =logy(z —7)  (e) f(2) = Va2 (1) flr) = =522

(8) f(x) = Va7 =2 =20 (h) f(x) = Lesins () fz) = VIFlga—VI—z
) f(z) = ooy () f@) = VITa—vI—z (1) f(x) = log, ()

. Hatarozzuk meg a koordinétasik azon (x,y) pontjainak halmazat, amelyekre

(a)z=y b)z*=-y (Jr=y+1 (d)Vr=y
y () [yl == (8) |z = ly| (h)z+1<y
Hr<y<z—-1 (ja®+y’=4 K2°+y*<1 () |z+y/ <3

. Oldjuk meg az alabbi egyenleteket a valos szamok halmazan (a pozitiv valos szamot jelol)!

(a) 22 =4 (b) cos2z =0 (c) a® = (d) a® =1 (e) 2D — ¢
(f) log, = = (8) a® =3 (h) logy =4 (i) a” = 3 (j) 22 = =27
(k) logylogoz =4 (1) log,x =2 (m) 2® ==z (n) sinx =cosz (0) a* =5
(p) r == (q) a” = —1

. Fogalmazzuk meg az alabbi allitasok tagadasat (ha tudjuk, akar tobbféleképpen)! Probaljuk
minél egyszertibben!

Az f fiiggvény minden valos = esetén értelmes.

Az (a,) sorozat monoton nové.

)

)

)

)

)

) Minden haromszog derékszogi.
) Minden gép elromlik egyszer.

) Minden virdg sarga.

) Minden aut6 legalabb 1 tonna.

) Minden héten van olyan nap, amikor nem nézek TV-t.
)

Minden szakasznak (intervallumnak) van két kiilonb6z6 pontja.



(1) Barmely két kiilonb6z6 raciondlis szam kozt van irracionélis.

(m) Minden orszéagban van olyan telepiilés, amelyiknek minden utcajaban minden haz fold-
szintes.

(n) Ha az alma piros, akkor érett.
(0) Ha egy egész szam oszthato 7-tel, akkor oszthato 14-gyel is.

(p) Ha egy fiiggvény monoton névekedd, akkor az nem egy masodfoki polinomfiiggvény.
6. Indirekt bizonyitassal igazoljuk az aldbbi &llitasokat!

(a) A valds szamok kozott nincs legnagyobb.
(b) Nincs olyan természetes szam, amely minden természetes szamnak tébbszorose.

(¢) Minden szigortian monoton névé fiiggvény kiilonb6z6 pontokban kiilonbozs értékeket vesz
fel.

d) Nincs olyan pozitiv szam, amelyik kisebb minden természetes szam reciprokanél.
(e) V/2 irracionélis.

(f) Ha egy m egész szamra /m nem egész, akkor /m irracionalis.
7. Teljes indukcioval igazoljuk az alabbi allitasokat és azonossagokat!

Véges sok valds szam kozt van maximalis.
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